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EMLEKEZTETO:

Az olvan hozzirendelést, amely a tér egy pontjahoz pontot rendel. geometriai tramsz-

formacionak nevezzilkk. Két geometria transzformacioval részletesen foglalkoztunk mar: a

tengelves tiikrozéssel és a kozéppontos tiikrozéssel.

Ezek tavolsagtarto és szogtartd geometriai transzformaciok. Az ilyeneket egvbevagosagnak

nevezzik.

Egvy pont tengelves tiikorképének megszerkesztésére kétféle eljarast 1s megismertiink:

1. A tengely egy tetszoleges pontjaba (4) szurva kdrzonket az AP tavolsaggal kérivet huzunk.
a tengely P-vel szemkozti oldalara. Egy masik tetszoleges tengelyponttal (B) ugyancsak
elvégezve az el6zo lépést, a két iv metszéspontja megadja a P pont P’ tilkkdrképét.

kundulas: helyzet 1. lépés - lepes végsd helyzet
B
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2. A P pontbdl egy korivvel két helyen elmetssziik a tengelyt. majd ugyanezzel a sugarmal a
két metszéspont, mint kozéppont koré 1s egy-egy korivet hizunk. E két iv metszéspontja
megadja a P pont P’ tilkkorképét.

kiindulasi helyzet 1. lépés 2. lépés végs helyzet
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A kozéppontos tiikkrozés megadhato a kovetkezo utasitissal: Adott egy O pont. Sik pontjai
figyelem! Minden pont a lehetd legrovidebb uton menjen a megadott ponthoz. és ugyanabba
az wranyba haladjon tovabb ugyanannyit. munt amekkora utat a pontig megtett!

Az utasitas alapjan kénnyen megszerkeszthetyiik egy P pont kdzéppontos tilkorképét. Kossiik
Ossze a P pontot az O-val és hosszabbitsuk meg ezt az egyenest az O-n til. Ezutan az O
pontbol mérjiik fel az OP tavolsagot a P-vel ellentétes oldalra!
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3. Vilogasd ki azokat a nyilakat. amelyek egyforma eltolast eredményeznek, és szinezd oket
azonos szinnel!

4. Dontsd el a kovetkez6 allitasokrol. hogy melyik 1gaz (I). melyik hanus (H)!

a) Ha két nyil parhuzamos. akkor ugyanazt az elmozdulast eredményezik.

b) Ahhoz. hogy ugyanazt a képet kapjuk. az elmozdulast jelenté nyilaknak azonos pontbol
kell kindulniuk.

¢) Ugy is megadhatok egy elmozdulist. hogy a nyil nem érintkezik az elmozditando
alakzattal

d) Két nyil azonos elmozdulast eredményez. ha parhuzamosak. és egyforma a hosszu-
saguk.

TUDNIVALO:

Az eltolas olyan geometria transzformicio, hogy barmely pontbol a képébe mutatd iranyitott
szakaszok egymassal parhuzamosak, egyez6 wranyitasuak. és egyenlo nagysagiak. Ezek kozil
elég egyet megadni, mert mindegyik ugyanazt az eltolast hatarozza meg.

Ha az iranyitott szakaszoknak csak a nagysagat és az wranyat vessziik figyelembe, — azzal nem
torodiink. hogy melyik pontbol indulnak — akkor azokat vektornak nevezziik.

A vektort nagysagaval és wanyaval jellemezhetjiik. A v-vel jelolt vektorok egyenlok. mert
nagysaguk egyforma. parhuzamosak és iranyuk azonos.
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3. FELADATLAP

1. Keress a w vektorral parhuzamos vektorokat. Szinezd pirosra azokat. amelyek egyenlok
vele, kékre pedig azokat, amelyek parhuzamosak. azonos nagysaguak. de nem egyenlok
vele! (Az ilyen vektort a w ellentettjének nevezziik)

!9

a)
b)

3
a)
b)

4.
a)
b)
)

Rajzold meg a koordinatarendszerben azt a vektort. melynek kezdépontja az A4(4; -1)
végpontja pedig a B(-2: 2) koordinatayu pont!

Rajzolj az AB vektorral egyenlé vektorokat! Hol lesz annak a végpontja, mely az
origdbol indul ki?

Rajzold fel ismét az el6zo feladat 4B vektorat egy 1j koordinatarendszerbe!

Rajzol olyan vektorokat, amelyek ellentétes iranyiiak. de egyforma hossziak vele!
Rajzolj olyan vektort. amelyiknek az origéban van a kezdépontja. és az AB vektorral
azonos hosszisagu, de ellentétes iranyu.

Rajzoly egy haromszoget egy 1y koordinatarendszerbe.

Told el a hiaromszoget az AB vektorral!

Az a) feladatban kapott haromszoget told el az AB vektor ellentettjével!

Mit tapasztalsz?

TUDNIVALO:

Az olyan vektorokat, melyek parhuzamosak. azonos nagysaguak. de ellentétes iranyuak ellen-
tett vektoroknak nevezziik.

Ha egy alakzatot eltolunk egy vektorral majd az ellentettjével, akkor visszajutunk az eredets
alakzathoz. Ilyenkor azt i1s mondhatjuk, hogy egy olyan vektorral toltuk el. melynek
hosszisaga nulla. Az ilyen vektort nullvektornak nevezzik. A nullvektor tetszoleges wranyu,
nulla hosszusagu vektor.
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4. FELADATLAP
1. a) Szinezd az azonos vektorokat egyforma szinnel!

/\//\x‘/m / \/

b) Vilassz ki olyan parokat. amelyek ellentettje1r egymasnak!

2. Told el az alakzatokat a megadott vektorral! Valassz ki mindegyiken 3-3pontot. és jelsld
meg. hogy honnan hova keriilt!

3. Told el a deltoidot egymas utin a megadott vektorokkal Mindig az el6zd eltolas utan
kapott képet told tovabb. Mielott hozzikezdenél a rajzolashoz, beszéljétek meg a cso-
porton beliil, hogy mindenk: mas sorrendben végezze az eltolasokat.
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TUDNIVALO:

Az eltolas tulajdonsagai:
— Bammely szakasz és eltolt képe azonos hosszisagu
— Szog és eltolt képe egyenld nagysaga
— Barmely alakzat és képe egybevago
— Alakzat és képe azonos kériiljarasi wranyu
— Egyenes és eltolt képe parhuzamos vagy egybeesik
— Barmely félegyenes és képe egyallasu

7. FELADATLAP

1. Abrazold koordinitarendszerben az 4 (2: 2). B(6: 2). C(6: 6). D(2; 6) pontokat. Milyen
négyszoget kaptal?
a) Told el ugy a kapott négyszoget. hogy a B csucsa a B'(—1; -2) pontba keriiljén!
b) Add meg az eltolt pontok koordinatat!
¢) Hol lesz az eltolas vektoranak a végpontja. ha kezdopontja az origo?

2. Abrazold koordinatarendszerben az A (-7: 2). B(-1: 2). C(-2; 6). D(—4; 6) pontokat.
Milyen négyszdget kaptal?
a) Told el ugy a négyszoget. hogy a B pont a B'(1; 2) pontba keriiljon! A képet rajzold
pirossal.
b) Olvasd le az eltolt négyszog csucsanak koordinatast. Mit tapasztalsz?
¢) Tiikrozd az eredeti négyszoget az y tengelyre! A képet rajzold kékkel.
d) Olvasd le a csucsok koordinatait! Mit tapasztalsz?
e) Tiikrozd a négyszoget az origora, a képet zolddel rajzold!
f) Olvasd le a kézéppontosan tilkrozott négyszog csucsanak koordinatast! Mit tapasztalsz?
3. a) Ird a halmazibra megfelelé helyre a tulajdonsigokat! A cimkék jelentése A- az el-
tolas tulajdonsagai. B: a kdzéppontos tilkrozés tulajdonsagai.

b) Rajzolj Venn-diagramot. és ird bele az eltolas és a tengelyes tilkkrozés tulajdonsagant!
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8. FELADATLAP

1. A képen egyforma nagysagu szogeket latsz. Keress kozottiik olyanokat, melyek eltolassal
egymasba vihetok. Szinezd éket azonos szinnel!

2. A rajz kozepén van egy B-val jelzett szog. Keress vele azonos nagysagu szogeket a szam-
mal jeloltek kozott! Milyen geometriai transzformacioval lehet megkapmi ket a 8 szog-
b61? Ha kell. hasznaly masolopapirt!

3. Kankazd be azokat a szogeket. amelyeknek mindkét szira parhuzamos a & szdg szaraival!
Szinezd pirosra azokat, amelyek megkaphatok a & szog eltolasaval!
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4. Egészitsd ki a hianyos szoveget az el6zo feladatok tapasztalata alapyan!
Ha egy szog egy masikbol eltolissal megkaphato, akkor a két szdg nagysaga

. az ilyen szogeket egyvallasu szogeknek nevezzik.

Ha két szog szarai paronként parhuzamosak egymassal akkor a két szdg nagysaga vagy

, vagy

Ha két szog egymasnak kozéppontos tikdrképe, akkor szaratk paronként

. az ilyen szogek nagysaga Az

ilyen szogeket forditott allasu szogeknek nevezzik.

5. Vilaszd k1. hogy melyik abra 1llik az egyes szovegekhez!

A 1.
Az olyan szogeket. melyek szarai
forditott allasu félegyenesek. forditott
allasu szogeknek nevezziik.

A forditott allasu szogek egvenlok.

[

B

Ha a forditott allasu szégpar mindkét
szara egybe esik, tehat kozos a
csucspontjuk. akkor csucsszognek
nevezziik oket.

A csucsszogek nagysaga egyenlo.

C 3.

Az olyan szogeket, melyek szarai

egyallasu félegyenesek. egvallasu
szogeknek nevezzik.

Az egyallasu szogek egyvenlok.

D
Ha a forditott allasu szogpar egyik szara
egybeesik. akkor valtoszogeknek
nevezzik oket.

A valtoszigek egyenlo nagysaguak.




